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Instructions au candidat(e)
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Important : Le candidat est invité 2 lire et
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3 pages : la premiére est réservée aux
recommandations.
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Répondre aux questions du sujet avec précision

Aot Lag p geda pall Ui 08 AlaVl e (ynty @

programmable est autorisé ;

et soin 3 tdglic g 433 e
¢ L’usage de la calculatrice scientifique non ARy Asudall AV Jladuly o oy o
v jull

Vous devez justifier les résultats
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Vous pouvez répondre aux exercices selon Pordre
que vous choisissez, mais veuillez numéroter les
exercices et les questions ;
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Eviter Pécriture au stylo rouge ;
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Assurez-vous que vous avez traité tous les
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exercices avant de quitter la salle d’examen.
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Exercice n°1:(S pts)

1
Soit (u”)maNla suite numérique définie par: u, =-1 et u,,, =§u,, . pour tout » de /N

0.5 1. Calculer u, et u,

1 2, Montrer par récurrence que pour tout » deN : u, <—§’-
. 2 3
0.5 3.a. Montrer que pour tout n de N : », , —u = 3 U, +Z

0.5 3.b. En déduire que (uﬂ')ﬂem est une suite croissante.

025 | 4.Déduire de ce qui précéde que la suite (,) _ est convergente.
S. On pose pour tout » deN : v =u, +§

0.25 S.a. Calculer v,

0.5 5.b. Montrer que (v,) est une suite géométrique de raison L

0.5 5.c. Donner v, en fonction de »

0.5 S.d. En déduire que pour tout » deN : u, = —%H%J +3]

0.5 6. Calculer ,,'l,‘IL u,

Exercice n°2:(5.5pts

On considére Ia fonction numérique g de la variable réelle x définie sur ]0;+oo[ par :

g(x)= 1—%+Jnx

1 1. Calculer Ea_r;:é g(x) et xl_r;ffn g(x)

0.75 | 2.a. Montrer que: Vx>0 ; g'(x):i+i
X

x3

0.5 | 2.b. Donner le signe de g'(x) sur |0;+o
1 | 3.a. Calculer g [lj et g(1) puis dresser le tableau de variations de g
e

3.b. A partir du tableau de variations de g, donner le signe de g (x) sur ]0;1]et sur [I;+oo]

1.25 | 3.c. A Paide du tableau de variations, résoudre Pinéquation : 7+ ¢% + Inx 2%

X
Exercice n°3:(5.5pts)

On considére la fonction numérigque f de la variable réelle x définie sur ]0; +00[ par:
f(x)= (!nxf ~inx
1| 1. Calculer lim f(x) et lim 7(x)

x>0
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Les questions 1,2 et 3 sont indépendantes.

1. Calculer les limites suivantes :

2.2. Résoudre dans R ’équation suivante : (*+7-2=0
2.b. En déduire dans R les solutions de I’équation suivante : ¢* 1+ -2=0

3. Donner une primitive 7/ de la fonction / définie sur ]0;+c=0[ par:

h(x)=e*+ 20

X
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1 | 2.a. Montrer que: Vx>0; f'(x)= i(Za’m:—l)
X
1 2.b. Montrer que f'(x] <0 sur ]D;\/;] et f '(x) 20 sur [\/é_?;+ oe[
1 2.c. Caleuler £ (J; ) et f(e) puis dresser le tableau de variations de f
3. A partir du tableau de variations de f :
0.5 | 3.a. Donner la valeur minimale de f sur ]0;+00[
1 3.b. Déterminer I'image de Pintervalle [Jg;eJ par f
Exercice n°4:(4pts)




