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Exercice 1. ;

Soit f une fonction définic sur R par : f(z) = z(1 - z). Soit (un),en l& suite
définie par : ug €0, 5[ et la relation : Vn € N, 4, ., = f(un).

1. Etudier les variations de f.

2. Montrer que : Vn € N, 0 <up < n_j—_z En déduire la convergence de la
suite (Un),en-
3. On pose, pour n € N © vp = nu,
a. Montrer que la suite (v,),_ est strictement monotone. °
b. En déduire qu'elle converge ct que sa limite L appartient & 0. 1.
c. On pose, pour n € N : w, = n(tgs1 — vn). Montrer que (Wn) e
converge vers L(1 — L).

d. On suppose ici L # 1. Montrer : —_—
EHHENIV‘HEN,”2?10:"'"1;11-1-1"“”112 ;211 :

Exercice 2.
1. Soit a €]0,1[. Montrer que pour tout entier naturel k > 1,

o T o

n
i
2. On considére la suite (S )nen- définie par: S, = Z e’
k=1

a) Montrer que pour tout entier naturel n > 2, on a

o
(n+1)‘*—1ssnsn L1 %
(0} (8]

b) Calculer lim S,.
n—+00
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Exercice 3
1. Calculer les limites suivantes en utilisant les développements limités
e* — (cos(z) + ) e’

b) lim

z? , =0 sin?(x)

2. Soit f(z) = e
a) Donner le développement limité de f en 0 & l'ordre 3.

b) En déduire I'équation de la tangente & la courbe de f au point d’abscisse
0.
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