
Lycée : RIAD EZZAHIA
Exercices : limites d’une

fonction numérique
Niveau : 1SMF

Exercice 01

1 Montrer en utilisant la définition que :

lim
x→0

x2 + x = 0

lim
x→1

x

x− 2
= −1

lim
x→+∞

3x√
x2 − 1

= 3

lim
x→−∞

2x2 + 1

x2 − 1
= 2

lim
x→−∞

x2 + 4x− 2 = +∞

lim
x→−2

x+ 1

|x+ 2|
= −∞

2 Calculer les limites suivantes :

lim
x→+∞

3x2 − 5x+ 2

lim
x→+∞

−x7 − 5x3 + 7

lim
x→−∞

1

2
x3 − 5x2 + 9

lim
x→−∞

1

2
x6 − 5x5 − 8x3

lim
x→−∞

(−2x+ 1)3 + 7x2

lim
x→+∞

2x2 + 3x− 2

x2 + x− 2

lim
x→−∞

2x2 +−2

x5 + 2x2 − 7

lim
x→−∞

x3 + 8

x2 + 3x+ 2

lim
x→+∞

2x9 + 3x+ 1

−x3 + 2x2 − 1

lim
x→+∞

|x− 3|+ 1

x3 + 2x2 − 1

lim
x→−∞

4|x− 3|+ 1

x− |x+ 7|

lim
x→3

x− 7

(x+ 3)6

lim
x→−5

x+ 7

|x+ 5|

lim
x→−7+

x2 + 7x

(x+ 7)4

lim
x→2−

x+ 1√
2− x

lim
x→1

x2 − x
x− 1

lim
x→2

x2 − x− 2

x2 − 4

lim
x→−2

2x2 + 3x− 2

x2 + x− 2

lim
x→−2

x3 + 8

x2 + 3x+ 2

lim
x→−1

2x4 + 3x+ 1

x3 + 2x2 − 1

lim
x→+∞

√
3x− 2− 1√
x− 1

lim
x→+∞

√
3x3 − 2x+ 5√

x− 1

lim
x→−∞

√
3x4 − 2x+ 5√
1− x+ x2

lim
x→1

√
3x− 2− 1√
x− 1

lim
x→3

√
2x+ 3− 3

x− 3

lim
x→4

x
√
x− 8

x2 − 16

lim
x→0

√
x+ 4 cos(x)− 2

x2 + 2x

lim
x→5

x
√
x− 5

√
5

x
√

5− 5
√
x

lim
x→0+

√
cos(x)− cos(2x)

x

lim
x→1

√
x2 + 3−

√
3x+ 1

x− 3
√
x+ 2

lim
x→3+

x2 − 9

|x− 3|

lim
x→0−

x

x2 − 4|x|

lim
x→0+

x− x2√
x

lim
x→1+

√
x2 − x
x− 1

lim
x→2+

(x− 2)

√
x

x− 2

lim
x→1−

x
√

1− x√
x3 − 1

lim
x→1+

√
x−
√
x− 1− 1√

x2 − 1

lim
x→1+

x
√
x− 1

1−
√
x

lim
x→1

x−
√
x

x2 − x

lim
x→0+

x
√
x√

x− x2

lim
x→+∞

x
√
x− 8

x2 − 16

lim
x→+∞

x
√
x− 5

√
5

x
√

5− 5
√
x

lim
x→0

tan2(3x)

cos(2x)− 1

lim
x→0

tan(5x)

sin(2x)

lim
x→0

tan(5x)− sin(x)

4 sin(x) + tan(x)

lim
x→0

sin2(3x) tan(x)

x2

lim
x→0

2 sin(x)− sin(2x)

x2

lim
x→0

x− sin(x)

x+ sin(x)

lim
x→0

sin(x)− tan(x)

x3

lim
x→+∞

x2
(

1− cos(
1

x
)

)
lim
x→0

sin(x) sin(
1

x
)

lim
x→π

4

tan(4x)

sin(2x)− 1

lim
x→1

cos(π2x)

1− x

lim
x→(π

2
)+

(x− π

2
) tan(x)

lim
x→(π

2
)+

(1− sin(x)) tan(x)

lim
x→π

6

cos(x)−
√

3 sin(x)

6x− π

lim
x→π

4

tan(x)− 1

2 cos(x)−
√

2

lim
x→+∞

x2E

(
1

x2

)
lim

x→−∞
x2E

(
1

x2

)
lim

x→+∞

√
x2 + 1− x+ 2

lim
x→−∞

√
x2 − 2 + 3x+ 2

lim
x→1−

1

3(x4 − 1)
− 1

2(x3 − 1)

lim
x→2

√
x− 1−

√
3x− 2 + 1

x−
√
x− 1− 1

lim
x→+∞

√
x− 1−

√
3x− 2 + 1

x−
√
x− 1− 1

lim
x→+∞

√
x2 + 3−

√
3x+ 1

x− 3
√
x+ 2

lim
x→+∞

√
x+

√
x+
√
x−
√
x

lim
x→+∞

x23(
x

x− 1
−(1+

1

x
+

1

x23
))

lim
x→0

1

x

(
(x+ 1)2023 − 1

)
lim
x→1

x+ x2 + · · ·+ xn − n
x− 1

lim
x→0

√
3 cos(x)− sin2(x)−

√
3

x2
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lim
x→0

1− cos(x) cos(2x) cos(3x)

x2
lim
x→−1

x2 + 5x− 6
√
x+ 2 + 10

(x+ 1)2
lim
x→6

√
x+
√
x+ 3− 3√

x−
√
x− 2− 2

3 En utilisant un encadrement convenable calculer les limites suivantes:

lim
x→−∞

6x− 4 cos(
1

x
) + 3

lim
x→+∞

6x− 4 cos(
1

x
) + 3

lim
x→−∞

√
1 + sin(

√
x)− 1

x

lim
x→+∞

√
1 + sin(

√
x)− 1

x

lim
x→4

1

x− 1
E

(
1√
x

)
lim

x→−∞

x2 − cos(x)

x2 + 3

lim
x→+∞

x2 − cos(x)

x2 + 3

lim
x→+∞

E(3x)

E(x)

lim
x→1

E(x2)− (E(x))2

lim
x→0+

E(x) + sin(x)

x

lim
x→+∞

E(x) + sin(x)

x

lim
x→−∞

E(x) + sin(x)

x

Exercice 02

Soit la fonction f définie par: f(x) =
mx2 − 3mx+ 2m

(x− 1)(x−m)
telle que m un paramètre réel

1 Discuter selon les valeurs de réel m les limites de la fonction f en −∞ , +∞ , 1 et m

2 Étudier la limite lim
x→n+

√
x−
√
n−
√
x− a√

x2 − n2
avec n un réel positif

3 Discuter selon les valeurs d’entier relatif k la limite lim
x→+∞

4x5 − 7x3 + 8x− 12

−3xp + 9x5 + 8x4 + x− 12

4 Discuter selon les valeurs de réel b la limite lim
x→+∞

√
4x3 + 8x− 7 + bx

Exercice 03

Soient f la fonction représenter par la courbe ci-dessous:

Déterminer les limites suiv-
antes :

lim
x→+∞

f(x)

lim
x→−∞

f(x)

lim
x→0+

f(x)

lim
x→0−

f(x)

lim
x→+∞

(f(x)− x)

lim
x→+∞

1

f(x)− x
lim

x→−∞

1

f(x)− 2

lim
x→0+

1

f(x)

lim
x→0−

1

f(x)

x

y
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2

−→
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j
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