
                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                                          

 

 

 

 
 

 
 
 

 
 
 
 
 

 
 
 
 
 
 

 
 
 
1)Calculer les limites suivantes : 
 

𝐥𝐢𝐦
𝒙⟶𝟏

√𝒙𝟐 + 𝟐 − √𝟒 − 𝒙

𝒙 − 𝟏
; 𝐥𝐢𝐦

𝒙⟶+∞
(√𝒙 − √𝒙 + 𝟏 − √𝒙 − 𝟏) ;  𝐥𝐢𝐦

𝒙⟶𝟎+
𝒙𝑬 (

𝟒

𝒙𝟐
) 

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙⟶𝟑+

√𝒙 − 𝟑 + 𝒙𝟐 − 𝟗

𝒙 − 𝟑
 ; 𝐥𝐢𝐦

𝒙⟶+∞
𝒙𝟐𝟎𝟐𝟎 [

𝒙

𝒙 − 𝟏
− (𝟏 +

𝟏

𝒙
+

𝟏

𝒙𝟐𝟎𝟐𝟎
)] ;  𝐥𝐢𝐦

𝒙⟶𝟐

𝒙𝟐 + 𝒙𝟒 + 𝒙𝟓 − 𝟑

𝒙𝟑 − 𝟏
 

 

𝐥𝐢𝐦
𝒙⟶𝟏

√𝒙 + 𝟏 − 𝐬𝐢𝐧(𝒙 − 𝟏) − √𝟐

(𝒙 − 𝟏) 𝐜𝐨𝐬(𝒙 − 𝟏)
; 𝐥𝐢𝐦

𝒙⟶−𝝅

𝟏

(𝒙 + 𝝅)𝟐
(𝟏 − √

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙

𝟐 + 𝒄𝒐𝒔𝒙
) ; 𝐥𝐢𝐦

𝒙⟶+∞

𝑬(√𝒙)

𝒙 + 𝟏
  

2)Calculer la limite : 
 

𝐥𝐢𝐦
𝒙⟶−∞

(𝒎𝟐 − 𝟏)𝒙𝟑 + (𝒎 − 𝟏)𝒙𝟐 − 𝟑𝒙 + 𝟓

𝟒𝒙 + 𝟕
 

 
 
 
Soit 𝒂 ∈ ]𝟎; +∞[. 
1)Montrer par récurrence que pour tout 𝒏 ∈ ℕ∗ : 

𝐥𝐢𝐦
𝒙⟶𝟎

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝒏(𝒂𝒙)

𝒙𝟐
=

𝒏𝒂𝟐

𝟐
   

2)En déduire la limite : 

𝐥𝐢𝐦
𝒙⟶𝟎

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟓(√𝟏𝟑𝒙)

𝟏 − 𝒄𝒐𝒔 (
𝒙

√𝟑𝟏
)

 

 
 

 
On considère la fonction numérique 𝒇 définie par : 

{
𝒇(𝒙) = (𝟏 + 𝒙)√𝟏 − 𝒙𝟐  𝒔𝒊 𝟎 ≤ 𝒙 ≤ 𝟏

𝒇(𝒙) = √𝒙𝟑 − 𝒙                         𝒔𝒊 𝒙 > 𝟏
 

1)Déterminer 𝑫𝒇 l’ensemble de définition de la fonction 𝒇. 

2)Etudier la dérivabilité à droite de la fonction 𝒇 au point 𝒙𝟎 = 𝟎 puis donner une interprétation 
géométrique du résultat obtenu. 
3)Etudier la dérivabilité à gauche de la fonction 𝒇 au point 𝒙𝟏 = 𝟏 puis donner une interprétation 
géométrique du résultat obtenu. 
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