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EXERCICE 01 : (7pts)

N[ =

1.Donner la négation de la proposition suivante : (p) :V(x;y) ER?; x2 +y2 =1 = |xy| <

2. Ecrire en utilisant les symboles logiques et les quantificateurs,la proposition suivante :
« Il n’existe aucun nombre réel x vérifié x> = —1 »
3. Résoudre dans R l'équation: (E):Vx2—-3x+2>x—1
4. Montrer que : Y(x;y) € R?:y/x2 +t4+y?+4=4dx=y=0
5.Pour tout nde N;onpose p(n) =n?+ 7n + 12.
a) Montrer que: (Wn €N) (n+3)? < p(n) < (n+4)?
b) Montrer par 'absurde que : (Vn € N); \/m ¢ N
6. Montrer par récurrence: (Va>0)(Vvn€N); (1+a)>=>1+na
EXERCICE 02 : (6pts)

1. On considére 'ensemble suivant : K = {(a; b) € N* x N/i + % = %}

a) Montrer que : (a;b) e K= (a—2)(b—2) =4.
b) Ecrire K en extension

2. Soit E un ensemble non vide . A, B et C trois partiesde E ,telque Bc Ac C C

Eet(S){ﬁS);zlg; Montrerque X €S = X =(BUA)NC

3.S0it A,B et C trois parties d'un ensemble E (E + 0)

Montrer que: (AUB)n(BuC)n(Cud)=(AnB)u (BNC)U (CnA
EXERCICE 03 : (7pst)

I) On considere I'application : f :R — R

X —
1+]|x|

1. Montrer que f( R) c |—1.1[, puis déduire que f n'estpas surjective.
2. Montrer que f est injective. Puis Montrer que f'l([O;ﬂ) = [0; 1]
3. Montrer que f est une bijection de R vers ]—1.1[ .Puis déterminer f~1 I'application
réciproque de f

IT) Montrer que I'application (J:ZXN*— Q est injective.
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