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pts)7( : EXERCICE 01 

    1 . 𝐷𝑜𝑛𝑛𝑒𝑟 𝑙𝑎 𝑛é𝑔𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑑𝑒 𝑙𝑎 𝑝𝑟𝑜𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑠𝑢𝑖𝑣𝑎𝑛𝑡𝑒 : (𝑝) : ∀(𝑥; 𝑦) ∈ ℝ2 ;  𝑥2 + 𝑦2 = 1 ⟹ |𝑥𝑦| ≤
1

2
 

    2.  𝐸𝑐𝑟𝑖𝑟𝑒 𝑒𝑛 𝑢𝑡𝑖𝑙𝑖𝑠𝑎𝑛𝑡 𝑙𝑒𝑠 𝑠𝑦𝑚𝑏𝑜𝑙𝑒𝑠 𝑙𝑜𝑔𝑖𝑞𝑢𝑒𝑠 𝑒𝑡 𝑙𝑒𝑠 𝑞𝑢𝑎𝑛𝑡𝑖𝑓𝑖𝑐𝑎𝑡𝑒𝑢𝑟𝑠, 𝑙𝑎 𝑝𝑟𝑜𝑝𝑜𝑠𝑖𝑡𝑖𝑜𝑛 𝑠𝑢𝑖𝑣𝑎𝑛𝑡𝑒 : 

                     « 𝐼𝑙 𝑛’𝑒𝑥𝑖𝑠𝑡𝑒 𝑎𝑢𝑐𝑢𝑛 𝑛𝑜𝑚𝑏𝑟𝑒 𝑟é𝑒𝑙  𝑥 𝑣é𝑟𝑖𝑓𝑖é 𝑥2 = −1 » 

     3.  𝑅é𝑠𝑜𝑢𝑑𝑟𝑒 𝑑𝑎𝑛𝑠 ℝ 𝑙’é𝑞𝑢𝑎𝑡𝑖𝑜𝑛 :      (𝐸) : √𝑥2 − 3𝑥 + 2 ≥ 𝑥 − 1 

    4.  𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 ∶  ∀(𝑥; 𝑦) ∈ ℝ2: √𝑥2 + 4 + √𝑦2 + 4 = 4 ⟺ 𝑥 = 𝑦 = 0 

    5. 𝑃𝑜𝑢𝑟 𝑡𝑜𝑢𝑡 𝑛 𝑑𝑒  ℕ ; 𝑜𝑛 𝑝𝑜𝑠𝑒 𝑝(𝑛) = 𝑛2 + 7𝑛 + 12. 

   𝑎) 𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 :  (∀𝑛 ∈ ℕ)    ( 𝑛 + 3)2  <  𝑝(𝑛) < ( 𝑛 + 4)2 

   𝑏) 𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑝𝑎𝑟 𝑙’𝑎𝑏𝑠𝑢𝑟𝑑𝑒 𝑞𝑢𝑒 : (∀𝑛 ∈ ℕ); √𝑝(𝑛) ∉  ℕ 

    6. 𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑝𝑎𝑟 𝑟é𝑐𝑢𝑟𝑟𝑒𝑛𝑐𝑒 :   (∀𝑎 > 0)(∀𝑛 ∈ ℕ); ( 1 + 𝑎)2 ≥ 1 + 𝑛𝑎 

pts)6( : EXERCICE 02 

1. 𝑂𝑛 𝑐𝑜𝑛𝑠𝑖𝑑è𝑟𝑒 𝑙’𝑒𝑛𝑠𝑒𝑚𝑏𝑙𝑒 𝑠𝑢𝑖𝑣𝑎𝑛𝑡 : 𝐾 = {(𝑎; 𝑏) ∈ ℕ∗ × ℕ∗ 1

𝑎
⁄ +

1

𝑏
=

1

2
} 

a) 𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 ∶ (𝑎; 𝑏) ∈ 𝐾 ⟺ (𝑎 − 2)(𝑏 − 2) = 4 . 

b) 𝐸𝑐𝑟𝑖𝑟𝑒  𝐾  𝑒𝑛 𝑒𝑥𝑡𝑒𝑛𝑠𝑖𝑜𝑛 

2. 𝑆𝑜𝑖𝑡 𝐸 𝑢𝑛 𝑒𝑛𝑠𝑒𝑚𝑏𝑙𝑒 𝑛𝑜𝑛 𝑣𝑖𝑑𝑒 . 𝐴, 𝐵 𝑒𝑡 𝐶 𝑡𝑟𝑜𝑖𝑠 𝑝𝑎𝑟𝑡𝑖𝑒𝑠 𝑑𝑒 𝐸 , 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 𝐵 ⊂ 𝐴 ⊂ 𝐶 ⊂

𝐸 𝑒𝑡 (𝑆) {
𝐴 ∩ 𝑋 = 𝐵
𝐴 ∪ 𝑋 = 𝐶

 ;     𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 𝑋 ∈ 𝑆 ⟹ 𝑋 = (𝐵 ∪ 𝐴̅) ∩ 𝐶 

   3. 𝑆𝑜𝑖𝑡 𝐴 , 𝐵 𝑒𝑡 𝐶 𝑡𝑟𝑜𝑖𝑠 𝑝𝑎𝑟𝑡𝑖𝑒𝑠 𝑑’𝑢𝑛 𝑒𝑛𝑠𝑒𝑚𝑏𝑙𝑒 𝐸 (𝐸 ≠ ∅)  
 

       𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 : (𝐴 ∪ 𝐵) ∩ (𝐵 ∪ 𝐶) ∩ (𝐶 ∪ 𝐴) = (𝐴 ∩ 𝐵) ∪  (𝐵 ∩ 𝐶) ∪  (𝐶 ∩ 𝐴) 

                               EXERCICE 03 : (7pst) 

 
 
 ن5

 
 ن 2

 

𝐼) On considère l’application : f :ℝ ⟶  ℝ 

                                                      𝑥 ⟼     
𝑥

1+|𝑥|
 

1.  𝑀𝑜𝑛𝑡𝑟𝑒𝑟 𝑞𝑢𝑒 𝑓(  ℝ) ⊂ ]−1.1[ , 𝑝𝑢𝑖𝑠 𝑑é𝑑𝑢𝑖𝑟𝑒 𝑞𝑢𝑒 𝑓 𝑛′𝑒𝑠𝑡𝑝𝑎𝑠 𝑠𝑢𝑟𝑗𝑒𝑐𝑡𝑖𝑣𝑒. 

      2. Montrer que f est injective. Puis  Montrer que 𝑓−1([0;
1

2
]) = [0; 1]  

3. Montrer que 𝑓 est une bijection de  ℝ 𝑣𝑒𝑟𝑠 ]−1.1[ .Puis déterminer 𝑓−1 l’application 

réciproque de 𝑓 

𝐼𝐼)  Montrer que l’application      𝑔 :ℤ × ℕ∗ ⟶ ℚ                    est injective. 

                                                              (𝑚; 𝑛)    ⟼ 𝑚 −
1

𝑛
 

 Durrée :2h 

 

CONTROLE N° 1 

 

 

 

 

1 BAC SM BIOF 

 

Lycée khalid ibno lwalid 

       Taounate 

Prof : A .SALAMA LE 08-11-2018 

 



                                                (𝑥 ; 𝑦)   ⟼ (𝑥𝑦 ;
𝑥

𝑦
) 

 

 

 

 

 

 

BONNE CHANCE 
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